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全一頁  
 

一、考慮一個三階微分方程式 0=+′+′′+′′′ CyyByAy ，其中 A、B、C 都是實數。已知

xexy x 3sin)( 2
1

−= 和 xexy 3
2 )( −= 都是這個微分方程式的解。求 1=+′+′′+′′′ CyyByAy

的通解。（20 分） 

二、X 為常態分布（Normal Distribution）的隨機變數，其機率密度函數（Probability 

Density Function）為 2/2

2
1)( x

X exf −=
π

。定義隨機變數 Y 為 42 −= XY 。試求： 

（每小題 5 分，共 20 分） 
 2X 的期望值（Expected Value） ][ 2XE  
 ][ 5XE  
 ][YE  

 ][ 2YE  

三、考慮一個複變函數（Complex Function） xiexeiyxfzf yy sincos)()( −− +=+= 。 
找出 )(zf 在複數平面可以微分的區域。（10 分） 

求 )(zf
dz
d

。（10 分） 

四、 以矩陣方式，解右列聯立方程式 
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。（10 分） 

五、 考慮二個聯立方程式
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B 。那一個聯立方程式

有不全為 0 的解？也就是至少會有一個解
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？請適當說明。（10 分） 

六、求逆時針方向的線積分 ∫ ++−C dyyxdxyx )4()3( ，其中C路徑是一個四個頂點分別

是 )0,2(− ， )0,3( ， )2,3( ， )2,2(− 的長方形的邊界（Boundary）。（20 分） 


